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1. Wªa±ciciel mo»e pilnowa¢ magazynu A albo B. Jednocze±nie zªodziej decy-

duje, do którego z nich spróbowa¢ si¦ wªama¢. Próba si¦ uda je±li magazyn

b¦dzie niepilnowany, wówczas wªa±ciciel straci, a zªodziej zyska przecho-

wywane tam towary. Zawarto±¢ magazynu A jest warta 1. Rozwi¡» gr¦ w

trzech przypadkach:

(a) Towary w B s¡ warte 1

(b) Towary w B s¡ warte 2

(c) Wªa±ciciel wie, który z przypadków zachodzi, a zªodziej przypuszcza,

»e towary w B maj¡ warto±¢ 2 z prawdopodobie«stwem w i warto±¢

1 w p.p. (w tym podpunkcie znajd¹ równowag¦ Bayesowsk¡, a wi¦c

podaj p-stwa pilnowania B zale»nie od tego czy towary tam przecho-

wywane s¡ cenniejsze czy nie i (bezwarunkowe) p-stwo wªamania si¦

do B).

2. W aukcji bierze udziaª trzech kupuj¡cych. Ich prywatne wyceny ofero-

wanego dobra s¡ losowane niezale»nie z rozkªadu o dystrybuancie F (v).

Dobro otrzyma ten, kto zªo»y najwy»sz¡ ofert¦, a cena, któr¡ zapªaci b¦-

dzie równa trzeciej najwy»szej (czyli tu: najni»szej) ofercie.

(a) Wyka», »e licytowanie poni»ej prawdziwej wyceny b < v jest sªabo

zdominowane

(b) Wyka», »e licytowanie prawdziwej wyceny, b = v NIE jest strategi¡

sªabo dominuj¡c¡

(c) (*) Wyka», »e dla pewnego ε > 0 strategia b = v+ε przyniesie wy»sz¡

oczekiwan¡ wypªat¦ ni» strategia b = v

(d) Czy gracz wykazuj¡cy awersj¦ do ryzyka b¦dzie skªonny, dla danej

wyceny, licytowa¢ wy»ej czy ni»ej ni» gdyby byª neutralny wobec

ryzyka? Porównaj ten wynik do przypadku aukcji pierwszej ceny.
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Teraz zaªó», »e na aukcji s¡ dwa identyczne przedmioty. Ka»dy kupu-

j¡cy zaisteresowany jest tylko jedn¡ sztuk¡, z wycenami rozªo»onymi

jak wy»ej. Dwóch kupuj¡cych skªadaj¡cych najwy»sze oferty otrzyma

po jednej sztuce, pªac¡c trzeci¡ ofert¦. np. gdy b1 = 10, b2 = 4, b3 = 8,

to kupuj¡cych 1 i 3 otrzymaj¡ dobro po cenie 4.

(e) Wska» strategie sªabo dominuj¡ce

(f) Podaj przykªad równowagi, w której niektórzy gracze wybieraj¡ inne

strategie.

3. Rozwa»my przypadek n-osobowej aukcji, w której wyceny s¡ niezale»ne i

maj¡ rozkªad jednostajny na odcinku [0,1], a uczestnicy s¡ neutralni wobec

ryzyka. Rozwa»my aukcj¦ pierwszej ceny, drugiej ceny i all-pay.

(a) Wyka» korzystaj¡c bezpo±rednio z wzorów (nie z RET), »e i) oczeki-

wany zysk uczestnika dla danej wyceny v oraz ii) oczekiwany przy-

chód sprzedaj¡cego jest taki sam w ka»dym formatów aukcji. Przy-

kªadowo, w aukcji drugiej ceny b = v, zatem p-stwo, »e przychód

sprzedaj¡cego w aukcji drugiej ceny wyniesie x jest równe p-stwu,

»e druga najwy»sza wycena wyniesie x. Zatem jeden uczestnik musi

mie¢ wy»sz¡ wycen¦ (p-stwo 1−x) i mo»na go wybra¢ na n sposobów,

jeden uczestnik musi mie¢ wycen¦ dokªadnie x (g¦sto±c p-stwa 1) i

mo»na go wybra¢ na n−1 sposobów, a pozostaªych n−2 uczestników

musi mie¢ mniejsze wyceny (p-stwo xn−2). Interesuje nas warto±¢

oczekiwana drugiej najwy»szej wyceny, wi¦c trzeba to przemno»y¢

przez x i scaªkowa¢ od 0 do 1.

(b) A który format b¦dzie preferowany w przypadku awersji do straty

(np. U(x) = x dla x >= 0, ale U(x) = λx, gdzie λ jest staª¡ wi¦ksz¡

od 1)?
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